5 PARADOXES I

Les paradoxes sont un stimulant intellectuel qui a t

l'origine de nombreux progr s

math matiques ou logiques, mais notre but dans cette rubrique sera uniquement de

vous provoquer et de vous faire r fl chir.

Si vous pensez avoir une explication du paradoxe que je vous propose, envoyez-la moi

(par courrier au service culture de I'USTL).

Dans le prochain num ro d'Archim de : les meilleures solutions seront propos es.

Merci pour les lettres et e-mail regus qui pro-
posaient tous la bonne solution pour traiter
le paradoxe du num ro pr ¢ dent. Le raison-
nement par r currence tait faux car pour
montrer que pour tout k = 1, Pro(k) enfrane
Pro(k+1), j* crivais :

Soit un ensemble E ayant k+1 | menfts ef
contenant 2. Soient deux parties A et B dif-
f rentes I'une de I’aufre, contenues dans E,
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chacune ayant 2 pour | ment et ayant cha-
cune k | ments.

Or, lorsque k = 1, toute partie contenue dans
E, ayant 2 pour | ment et ayant k | ment
est gale {2} Il est donc impossible de trou-
ver deux parties A et B diff rentes comme
je le supposais implicitement. La r currence
propos e tait impeccable... sauf pour k=1,
et donc tout tait faux et le paradoxe n’ tait
qu’une illusion.



Vous tes la personne la plus riche du monde

R jouissez-vous car aujourd’hui nous allons vous d montrer par deux raisonnements
diff rents —au cas o un seul ne vous suffirait pas— que vous tes la personne le plus
riche du monde.

Premi re d monstration

Consid rons la phrase suivante dont nous ne savons pas pour I'instant si elle est vraie ou si elle est
fausse :

(A) Si(A) alors vous fes la personne la plus riche du monde.
C’est une phrase qui parle d’elle-m me (la phrase (A) mentionne (A)), mais cela n’est pas interdit
et par exemple la phrase «je suis en train d’ crire cette phrase» parle aussi d’elle-m me et est vraie
car, aumoment o jel” crivais, j’ tais effectivement en train de |’ crire.
Raisonnons maintenant  partir de la phrase (A). Supposons que (A) est vraie. Alors la phrase (A)
poss de une pr misse vraie et est vraie (car j'ai suppos (A)) et donc sa conclusion est vraie (je
viens d‘utiliser I’ vidence suivante, appel er gle du moadus ponens: sila phrase «si (A) alors (B)» est
vraie et que sa pr misse (A) est vraie, alors sa conclusion (B) est vraie). Donc, sous I’'hypoth se (A),
vous tesla personne la plus riche du monde.
Le raisonnement du paragraphe ci-dessus a montr que lorsque je suppose que (A) est vraie alors
vous tesla personne la plus riche du monde. Autrement dit il a montr que

si (A) alors vous tes la personne la plus riche du monde.

Mais cette affirmation est exactement ce que dit la phrase (A) donc la phrase (A) est vraie (cette
fois sans rien avoir  supposer). Maintenant nous savons sans avoir  faire d’hypoth se que (A) est
vraie. Le raisonnement du paragraphe commencant par «Raisonnons ...» montre donc que vous

tes la personne la plus riche du monde sans qu’aucune hypoth se soit n cessaire.
En conclusion vous tes bien la personne la plus riche du monde.

Deuxi me d monstration

Vous trouvez cela un peu compligu et vous n'aimez pas les phrases qui parlent d’elles-m mes.
Consid rons donc les trois phrases suivantes (dont pour I'instant nous ne savons pas lesquelles sont
vraies et lesquelles sont fausses).

* La troisi me phrase est vraie et vous tes la personne la plus riche du monde.

* La troisi me phrase n’est pas vraie.

* Une au moins des deux premi res phrases est vraie.

Supposons que la troisi me phrase est fausse. Cela signifie que la premi re et la seconde phrase
sont toutes les deux fausses. Mais si la seconde phrase est fausse alors la troisi me est vraie, et
donc, la troisi me phrase est la fois fausse (c’est notre hypoth se) et vraie (nous venons de
le d duire), ce qui ne se peut pas. Donc, I'hypoth se faite en d but du paragraphe conduit
une contradiction. Cette hypoth se est donc fausse (c’est ce qu’on appelle un raisonnement par
I’absurde : si supposer que A est faux conduit  une contradiction, c’est que A est vrai). Donc, la
troisi me phrase est vraie, et donc la seconde phrase est fausse, et donc (d’apr s ce que dit la
troisi me phrase en utilisant que la seconde phrase est fausse) la premi re phrase est vraie. Et donc,
vous tesla personne la plus riche du monde.

Vous connaissez pourtant des gens plus riches que vous. Qu’est-ce qui cloche ?

Qu'est-ce qui cloche ?
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